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Geometria (4). Tres probler



Proyeccién de una recta sobre un plano

Se consideran el plano 7 : 2z +y — z = 0 y la recta r dada 2z+y—2=0
por el punto P(2,1,1) y el vector @ = (—1,0,2): =242t 215
(2.1.1) (-1,0,2) " — (2l

(a) Calcular la proyeccién de P sobre 7.

(b) Calcular el vector director de la proyeccién de la recta =1t
sobre el plano.
(¢) Calcular las ecuaciones de esta proyeccién. TR T —1-240-1+2-(-1) _ 2
(b) T=——mn= n=—=n
|7]2 4+1+1 3
-1 9 2 1
d=d—v=|0 |+l 1|=2]2
2 3\—1 4
_2
T=35+A
_ 1
(c) y=73+2XA
z= g +4X
r — 2 2 —1
1 0|=0 2 —3y+2—2=0

y—1
z—1 -1 2

2c4+y—2=0
20 —3y+2—2=0

). Tres problem




Perpendicular comin a dos rectas

Dadas las rectas:

r—1 y—>5 z+5
ry = = W
YT 3 -3 2

z737y+477;72
1 2 -1

hallar la ecuacién de la recta pc perpendicular comin a ambas.

T2

Geometria

z=1+42A =34+ pu
r1: ey =5+3\ ro sy =—44+2u
z=—5—3X z2=2—-p

Pi(14 2,543\, =5 — 3\);

pw—=2X+2
PP = <2u—3)\—9

—n 43N+ T

Pa(3 4 py =4+ 24,2 — p)

20 — 22 +2) +3(2u — 32 —9) —3(—p+3X+7) =0
T(p—224+2)+202u—3X—9) — 1(—p+3X+7) =0

p—22—4=0

= A=-1; =2
{su—11,\—23:0 K
Pi(-1,2,-2) P2(5,0,0)
r—=5 'y =z
3 -1 1

). Tres problen



Perpendicular comin a dos rectas

z=1+2X =34 p
Dadas las rectas: iy =543x re:idy=—4+42u
r—1 y—35 z+5 Tz —3 y+4 z—2 2= —5— 3\ z2=2—p
1t = = ;or = =
2 3 -3 1 2 —1
hallar la ecuacién de la recta pc perpendicular comin a ambas. R z g ; 31
=17 — | =
E -3 -1 1

El plano que contiene a r; y a la perpendicular comin es:

x—1 2 3

y—>5 3 —1|=0; y+z2=0

z+5 =3 1
El plano que contiene a ry y a la perpendicular comun es:
x—3 1 3
y+4 2 —1|=0; x—4y—T72z—5=0
z—2 -1 1

La perpendicular comitn es:

{erz:O

x—4y —Tz—5=0

). Tres problem




Recta por un punto que corta a otras dos

2 -3
Hallar la ecuacién de la recta que pasando por el punto r1:Pi(2,2,-1),v1=|[—-1]|, ro:Pa(—1,-3,0),v3 = 3
P(2,0,—1) corta a las rectas: 1
- =2 _y—2 _ z+1 - e+l y+3_ 2 La recta que buscamos estd dada por:
YT —1 T T3 3 1
Vg
r:P(2,0,-1), T=|uy
Vz
P .
Sir cortaaryy ro:
v 2
xT
[, 01, PPy] = 0, vy, -1 2/=0
Uy 1 0
Vg -3 -3
—
[0, v, PP2] = 0, Uy 3 -3| =
Vs 1 1
T2 0
—vg + O0vy +4v, =0 — g=(1
o) > Ve + O0vy +3v, =0 0
T =2
Larectaesr:qy=2X\
z=—1

). Tres problem



Recta por un punto que corta a otras dos

Hallar la ecuacién de la recta que pasando por el punto
P(2,0,—1) corta a las rectas:

:0727y7272+1v

z+1 y+3
; Ty =—=

z
-3 3 1

T1

2 —1 1

2
r1:Pi(2,2,-1), ¥1=|[-1
1
-3
ra: P2(=1,-3,0), v3= 3
Plano que contiene a P y a ri:
T —2 2 0
Yy -1 2/=0 — zx—-2z4+4=0
z+1 1 0
Plano que contiene a Py a ra:
r—2 -3 =3
3 —-3|=0 = z+324+1=0

Y
z+1 1 1

La recta que buscamos es:

x—224+4=0
r+324+1=0

). Tres problem
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